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NoTaZions ¢ Bea —d=L ; -BotdYo = ¢ —& axi+by+c =0 —l’a(x-xo)ﬂol‘t-___“;)




|
° (n questa hotazione h=(p;-d) =(a,L)

| ([E%: Scrivere €'eq. cartesiare impbcte de@a rete pessante par Ro- (Z i e
o

Za wm=C;3 ), B=a
&dﬂ-b

C=—BxXa-AY = ~3.2z-1C-1)=-%

F: 2% -Y-F=O ande 3(x-2)-C441) =0

2(€5: Deteeminere €leq. carh implata o F pmsscnte per ?oCZ-—z) <

al vetore n =Ch:S)
d= 4sa B=5b —r b! alx-%0)+blY-Yo) =0 ¥ A(x-2)+SCUs3) =0
L -8 + SY+IS = O

GX+ SY+3% =0

—

- AC witiave di a,b e c si hanwe Y 2o stecau
C —P F cuzzontae < c®'asse X e L

e =0 -—A’Lq{.cco - Y=_ C
b @ velore h =Co. LD

e B2 0 —P Qxtc =0 —z=telte vervbiccle # asse Y

c €20 —p axtby =o 7 telho passaute per QoK gine

pe
/]

pLs

posso detrivare €'eq. cartesians espbata dee rodin:

«bg#o
QX +tbYytc z0 ¥ A x<x+U+ £ =0 —P Y2 - QA x-S =m=x+q

b b b b

m 9

Yy
al vavicre di m combia Ce

q ) Am
/ pendenza dela telte. ¢ q
TERI S NOTO cuceto i€ punlt

/ >
dove interseca @losse Y.




Es: Uhlzzove Ce Gotme car e Siana esplols x frovere & tetta passante per
E_o(l;‘);) 5(3,4)

P:i ({D.:h'x°+q »{’L"—'h\"'q — M:-z-q m=3
Yy =mx, +S 4=3mts§ L:—c-3q+q 6=-29 G=-S

b: Us23e-5 —p 3 -Yes =0

Fos|alo~€ Dy 2 REME NEL Planc

(se s! ntetrsecono © ro)

F! ax+rbu+r c=o
tlr axtb'Utce £o

pe.l- aapire fe pos: zon oi 2 tefle b)ﬁ:gm: trovare i pui x e ¥ P lcud) appattena
a enticimbe Co telle . ocero | puiti le cvi Goroli nate x,w« soclclis€one @ri@mpots heowente
le 2 eG. —¢ >,4 Sono SH Zowi KC Sislema .

{ ax+by+c=0o

a'x+b'y+e =0

’(g[x:l€z-un ec[q.b}ﬁz‘vf‘ ,B_-_—_Cc[cl_ezud
‘4 a b c'

A‘,_.[ab

G' b| Cl

C:I —t appbchiamo touche -copd
1) tank (B) =1 —> det(a)=0 —~ ab'-a'b =0

L""‘“hkC&)‘) = | = rank (A) €2 =h" wohcbi@ » !

b

RETTE Col NU TENT)

P Lank(pc) =2 D tank Ca) — o sauwzon )
RETE PaRaLLELE

2) Fank(B) =fank (A) =2 =n® incogmite —7 1% Sowzions

oss: pet vedlete se sono perpend: wleri fuccio i€ prodofty ccalore e se & =o Soho L

oss: Pet vedete se sono / potevo fate wn affre tagionemante o FZF —=hih'
gquindi  (a,b) =X (a',b)

{ a‘)\a' __7/\5,1 ...75:_9_5)-—’ le=aé‘, ch$+q

L= AL a' c' nd: zone dice
che Sonc 0 #Z o
cona denti

%e, c=A' son6
@inadenti Se no 7/



] — tank(a<) = | —» cinc dent

AC¢ [G b c
X A e

Es: Fi1x+24-S =0
! 3xt64-F=o

) Jd-(n)= €-6= 0 —reantlg)= 4

L 2
3 ¢

A= 12
3 ¢

"

) Fank CAS) = 2 S Fank (B) = | — ho solomioni Sono &
;

—5 A =.:.; —e c2Ac'—ercC

alh o mdof{a = <3
b=z=A'L' =€

Fi2x-3ut=0 _, =N — L=l colnade

Es:{
t Ge-AU+3=0
0= ( 2 -3 ) J¢+(9)= -B+18€=0 — tank (B) =)
¢ -a
Fauw k(A)=| =tank(A) < 2 =p° hognite == S, 2ioni
COINU DS NTY

A= (z -3 —l)
¢ -4|-)




GEOMETRIA ANALITICA
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4 I\-10-2022
EoMeTRIA ANALITICA

1) R=T'e NELLo SPAZ1C

* €q. parametrica di wa tetta ne@lo spavo — M = (&,RB, %) : veltore piemmor=

POxu3
passcte per o = (Xo;4,; 80D
o/ M L
P PP =ty , ter

(X-X,, Y-4o, 2-2o) =+ (a RB,»)

M

—C : ) X - X =+ X =|Xof+
Y- Yo 9"? -0 (('—"fo‘l""

2-2, =ts 2 <|agl+

* egq Pm—am'h-ice. dee reha passadte per 2 ponti : Po (X, %,8) P=(x,u4,Z)

X=Xe X, - XM »
k: Y-Vo< C‘{.-’(l)-" - ‘t
2

?*Eo = CE.'Zo)*

L\ D I

* €q. cortesione de@e refta ne spazio

X = Xptdit lme x i€ piave , @Sp€atiome + do wa eq. e & iweriamo
)Y = Yorptr — T nelle alhre
2= 2o+t l
v
+=X-Xo —= Y= ‘(o*‘B(x"_’(‘ —» (1 -Ys) = BCX-3¢y)
A of

Z= 2,46 <z£~_>_<,o> LB fE 20D = ECK - Xo)
X

|

v
{ﬁ(x-x,)—.{(q-q,) 0. la relta © Gotmots dai
T(xX-%Xo)-d(2-Bo)z0 pmti che viscono Que€

5t eme.

Es: tHova Cleq. cartesiana de@e v possaute x 2 panti To (3;-2; 1) R (-2;5;4)
X= D+ (-2-3)+ = 3-54

b |4=-23 Cs42d0+ =243+ —% = (-5:%;3)
=1+ (6-1)+ =143+



<

Ja&aieq. Po:rod:'l—edae += -%x¢t3 —0& ‘(—:-z+=r-<3-><) {5'1:—2+Z|-:7.,‘
5 s L

Z=143 ?;—x) S zua+ -2

s N

v

{4x+ su-|l =o
2x+$Z -lL=0

Es: &k 0'¢q- cattesiana di ¢ '-{ “¥4zr towre G Coispondente  parametrices
X~Z ==\

|) P\—endo (/\n\ "ngh;"'c. e < pPone =4
2 5 seshihvisce in tube Co <q.

z=% VV{xH{:; —_a -y -2z _ {C(=3--l— =\ x=_[+1+
- == e-ltt et 9= 2-4
=+

Pg"("'}?;o)
H:(”-l;;)

%5\2}0&5 =TS N=(Lo SPAZIo

Cunsideriamo @ eq. (oatawmehiche di 2 v

ko | X2 %o +da et | =g v
¢ =Uotip Y = "lo'++‘6'
2 = Zotts Z = 2.+ 16!
| [
) N ]
=04, H=(L') B, %)
PO g( )(,.,‘ "‘%3:’) = (’40‘/ ‘la',ia‘)

) se Fe k' some Com planeki —> i€ prodoffo miste = o —o Y {(u'=<(R-BDD
(dei veteri) ‘

g
Yy
det = {M' ] =0
fo-R’

a) on}(— vedere se sono anve pare@ele deco v@ilicore Se esiste A<l g =y
= M
B=Ap
¥ =¥



b) « vedere se sono ‘aincident: Verfic =%

C) Se ooless: verificote se sone o¥-|-o§¢me' deve ven'ficare i€ Fr-eabﬂ-o scalete

Due rete non cmplanaki 51 dicono sahenee —2 dot [ 4 20
H,

fo-fo

OSS! in 25 se Z trefte hon Si +occ_°,ma Soho Fabq%& h 2D
s 2 teite now siteccswo poSTons  eSsetle f?q\-c%‘-‘é O sghenbe.

058! Si pe veri€icare se sono sghenbe delle eq. cartesiche

A {;4—\4+§+\=o v = { Zxty +2 so
22" -2 420 x+4-2z =|
L Il o T -1
=4 +Z=-) G~ D
2x-"-2 T2 _ A=| [t g=| =
Bt t =0 31 0
Ktd-z7=| L B2 J
|
v
A» 3
Fank(B) = 1cy |-t a1 <o) |2 o gt o] .
o 3\ 3 !

N+ (2+3) £ (2+¢3) =10 0 tank (R)=3

tomie (A°) = bame [ £ 71 12
2 -l -2\ —& Jek (%) = Il #0
51 1o tank(R¢) = 4

I v =l

tah ke Ac) Z tank (A)

NO SOW2AUORN)
SO SOUO  (RUDENT)

A \

Farge s = Sakerpe
ver € chicrno che Ton sow pota@ele : passicwo = G eq porcimedriche

b { AX-Y+Z+H <o
2r-M -2z 472

2=+ f?é ¥—Y4++4+(=0 > {K""f""-—l __,,{ X
2x-4-t+2 =o 24y 2F-2-4-t42=0 ¥



s [ Zxth +Z =0

Xx+4-2z =1

Y=_3 =3 _I_
2=t —> 2xtt++ =0 ___7§ (=-2,-+ e 3 |
x+y-2+=| £ ~2x -+-2F=1 2 =-2F %I

2
‘1:‘-—1/2-)-1,‘—'-

x=-2t+/

2

C1lSY g

oSS’ auendo @e eq. Pq(-am'h-idse; de@e 2 refte poted nmodificare de erove s ghembe
vabstando € Fradbffo misto.

Planm rele 2razio

‘eq. cartesiana de€ pianc
e = CX°4 Llo, Eo) k)' = Ca'L,CD Scervlte €’eq. catrt. o T
othgohile a h © posszante par Fo.

©3ss! oghi Jzomto oef Fi'ah,a b4 -I-c.ee pet i € vellere P-Fo e L of
vellbore h —& p. CP-Po) =0

thno{i m= {P:—. CX,Y,E) -6123.' h(P-m) =O}

Lo espli t¥ancle stheniamo WP -Pb) =@, b,c) (K-Ko 4-4o, §-&)
<o
G Cx =x%ec) Y blHY-1o)C(2-2a) = O
ax-qaxe +M-b¥s 4+c3 —CB = O
ax tb4+ C‘ZL— Coxe+ PUo +c -Eo),='0
3

T = ax +buyt cz +d ==
oss:_v]?, detro ve;ﬂai-e Ca!-a#&-'s-l-ic, c hormefe Ji‘lT,

Es! Sdivere <4, dle€ pianc Pass‘auﬂ per Po-"(‘,'l, S) & L qk’.=62/'3,4>

a<z, L:—BI cz b . J=—a)<¢'LTo~c~3¢ =-201)_C3¢c2)-4.5=-28

T = 2x-24Yv42-28=0



° Sione Pe =( %o 4o, @) Fiz ( ) P=( )
rivere Cleg. dee plamo passmite ¥ 2 R

2T hai 2 puki —& ¢ cehoti P-Po, R-Fo T-Po © G,
e i€ prodett wicts & mllo.

(P-F)D (Pa"'Po"gl."Po)=G

x-%  Y-Y, &2,
X% 44 &-a
Xi-s %Y, @1~2e
]
(o]

T = Jdet

Es: Fo=Ct,0,1) FeC-1,2,0) @2 (,1,2) Swvee Cleg cart. e
pione che & contiore

T ! deb <1 4 -E-l:|
-2 2 | =C
b

det = 3x+24 -Zz-10
= 2x¢2M-22-] =0 h=(32-2)

¢ Flani '6fec; ab’ :

T=ax+by tczad=0

L»a,o —o T ' qsse =

Lb: O —eTw# M Ay

Z—PCSO —2> %y #» 4 7

L’afab-:o —=> ¥ 7 &l picno X4 T2

L’afc-:o > 4 49 4 (x,z) # TWLlY

L:é,:c,ea‘b + ¢ % (4,2) 2 TLlX
* teapro fra 2 pian

T: axtbyt c24d=0 ©n n=(abc)
T akeb'yec'2ed' =0 con w'=la’ bY )

+"W<u-e i puiti che Stamno U o%hi plame P=(x,N 2



{ oxt bM+cz+d=o
a'x+by+c'z4+d =0

> a—
1)

a L‘]Gﬂzzﬂ;b’-‘[“i el x=[ x
o' b ¢ ~-d' b
2

[a b ¢ .)]
_0' b ¢ -3

o rank (A) =4

Ll-o.hk(A)*\-omk(A") =1 LW jniegrite =3 —» "'z 0 solyzioni
| P\ANY (6\RGDORO

Lmv.lcCA‘) =2 £ tank(P)=| —= hon esistohe 0lzioni —2 piaws 7

O kank CA) = 2 = rauk (A°) €2 = h° iv;(ogw"”e —~ o' so%zZohi
i 2 pian sono incdenti e si intersecm
in wma retfe.
l 1 plawi sSomo iuc dets swme anche L se

bl &> nint=c —= (46e) (o' b ') =0 #aad Lbb e’ =0

oss: hel caso i piani intidenti € Sigteme Rovmato dalle eq. dei 2. piowi
dcle eg. ccttesiane AoZe relte di intersezione .

E£s: dati 1 piow

T 2x~utd=2 h=02,-11)
+rovare & fposi Zioni
M be-24y+32%4 h,= (l\,—-ll?,) l-ec;‘pboohe

[ 2 -\ I] v Fank ) =2

A= h -1 D
A"[ 2 -1 L2 ] Ekguk(ARt)=2
h -l b

bank(P) = tank (P =222 =n® fncogni'l'e —> 00! Sl zon
: piani 5i wtersecane
mn 4 redta
e
hyh1=02,-1,1)C4,-2,3) = B+2+3 =13 #0 hon Sono L

La velle di mtersezione g date Aa:

v { 2X-Y+& =2
hi-24+¢33 =4



}

1) ?u; *"ICaua.i—e G'eq, Pal—ame'h-ica A r

4 22U t3t s> by 2 ( 2utt-2) 423+ =4 D-lxtht3t=4

b

3 provo

E-=-l—-'4 2x U+t =2 Yzzxtt-2z

h x=+1

A
)

{z+-u+z=z 2=2-ztty —& E=tf srstf=o  Ffive
ld-t4+22=4 bt-29¢4-6+434=4  Y-gte2=0 Y=-2+%



ESERCITAZIONE
RETTE NEL PIANO

-y ¥




23/ 1o/ 2024

1) passanti per P=(3,-5)  fowre %5 cad. dite s

H= b 2q-szo s':(x=®+b+
b 1 =@
b )
l sz s!
S/ Ve C2,1)
v
h=(a,bd s: {K=3+u t-
Y=-Sit 2
h=(1;2) S 4=y4is)
v/ — v Xti+c=o X-3= 24410 X-24-13=o

c? Tc P<t

2t+2(-s)+c =0
€C=F —7 k' X+2y-F=0

28-10-202¢

\
) prave T Passanmye ree. A=(1,21) B=(,3-) c=(o, 2, -2)

M: ax+by tcz+d o —req piane
Q* scrivere vellore
R=(a L,cd

e ko piano e 2 puiti @h € F+cdoﬂ'o weibtiale poSso Hovae L

AB X AG = W

o8 = (o (-t) AC= ¢l,0,-3)
BBC =-3+2) +k
T ! ~-3c424+2 +d =0 \qusda & Piau;
per trovare d inpougo dhe wn dei punti appartenga of piano
-3.1%2.2 41+d=0 d=-2
L‘>1r1-3><(.z.¢1+?—zao

b: i€ sewndo mods usa i ancedto di complanotita i i B veftoti devono essere ampliai

axibyrca+dzo  P=(xy2) € T¢ AP, Az, Ac sSiano Gomplrcri

AP % as =% ac)=c



ap= (%=1, Y-2, 2-1)

Ll Y-z 2
Jﬁ‘" o ' -1|= © -2 +244+2-2 <0
- o 3

2) verdicore che i piovi nen hahno puit: in Comuhe

T:2x-3Uut2 <o T AT, 0 <> T/ o pPRausd

W"?"‘%W’r_'a‘-‘ bISTINT
2

l
2

=

=C2,-3 1) E_':((,—‘%'_L)
LT LT

Sono  paralled xche proporzional
B=2mM >

tawk = ( 2 -31 z|
(S A
)
Ca @t ivdetee Lohe

A, :{Zs—?ﬂ+-}=o Ac.,-(z -3 |

¥-344l z = | LY
z! P 2

)
° 122~tﬂ$ 2-31|e
1 oo ol%

kank €8) =| # ran k(AC) =2

D) 4t %-2 +hz4d =0
T : 2% 43y +2 -1l =0

P=Cl1,2,3)

a) vetifichiamo che T L,
prodotlo scafare

b) deteimiare d€l < Pem
d=-a Sostitvisce P

C) scrivetre eqg. ’zl-amz'h—ica TAT =F



ES RiFEam
1) Prave T Passame ree. A=(1,2,1) B= (3 -0

c= (o, 2,-2)
me

ax+by tcz+d =o

= &.\. =-xo 1o Z-20

X)Xy fi-Ye 2- 2o

- eq. Piqno

C]e_'_ -l Y2 Eed

’-1 4.2 21
= 0O

Lt 32 ol =] o0 \ -2
Ki- Ko FeMe 22-30

= 10| X 24| L, 125
o~ 2.2 -2-!

®-l Y-2
<1 o -3

-1 -3

=1 (-4

[-3¢x-1) - D(g-NT +2Cn (4-20)

"D 43 F2-( +2Y4 —4

T 32<tz24Y+2 -2 =0

2) verficare che i pioni nen habno puiti in lemuhe
T:24-3us2 co T AT 40 «> T/T o pRausd

DISTINT

[4
= 2-31 |o
( % % ".)
tankCa) = |
Fank Ca<) = 2 Fank (8%) S rank ( Q)
2> |

RO SOW ZOoN) SONO »~

D) art x-24 42+ d =0
T: 2% 43y +2 -l =o

pP=Cl1,2,3)

c) vetilichiamo che T L, b) determivare J€l T Petr
prodeflo scafare
P=((,2,3) \~2:2+43+d=0

Ca,5,c).-(a' L' ') =0 l-4¢12+d = ©

CL-24)- (2,3 1) =0 d=-9

2-6€+h =0 ©k Soroc L

C) scrivete eq. oramedrica TATL = F

{x-—?fn-t.z =9
2x+31+Z2 <=1

A¢=( 1 -2 4|9 121'2‘2", V-3 A
2 3 | o 3

;)%’( | -2 &

a\ Re2l: () o 2] 3%
-3 o | ~l|-1 o@-‘—-l
tank C8) =2 _
tank (A<) =2
< ¥22 =3 {K-IZA-:# x=3-2F P¢=C'{; ":'07
Y4_2 =-i -1 =-1 Y=-l++
t=z

W' c'e Fela
U= (-2 ;1)
z=+



TAT: ? R-2h + 463 =2 __asreta cartesiana
2+ 234+ 2 =1

A‘=<I-zl.‘1 'i":i?-(;
2 %3\ |u o+ -}

tankB stankbd =2 Q' BeTra
{x 22=% —» | X =F-24
Y- 2= W=-(+ +
2=}
Tam o ae(c )
e
tawkq | 1

| wls e
Colnrdo

ZZ@(:-LA 2it28: Do |3
-’.; o \-\ ORIV

prosuzu |0e! SL3

SHNTA TRASVERS)
1 DIsT wema AW

4) v PeyA (|Z5) G*CO,Z,I)
a) eq. parametrion

b) eq. cavrtesiane, u n
e) deYerminare EnTr
' P2%w-29-2245=0 A

a) u=Ae = (-l,0,-2> —& +rovc eg. poramstrica ge lo o velbre e w purto
b 5#— + P= R+ ut

23|zt

L) g 1 -» | +7 I-x
Y~ 2 1-x = | (3-3)
+=_;cs—+,) 2

{H-Z
24-3 1% ea. cavt.

c)¥%4q. pararettica b n T
Sozhtuisce Peq. catt. in Grea [poreim .

DC1-4)-4-2(32}) +6 =0
® y z

2-3t-A- ¢+t ts =0
t-2c0c +=2 k. incdewte In P=(\-2 2, 3-4)
C-v, 2, -1)

Se 1-{- tc¢ —> LT
V-{—-e.lfl —C el tcTl
se 4+ 1¢c... —= o =P



4) ¢+ ooy A’(|,2,5) E'CO,Z,')

a) eq. parametrica

b) eq. cartesiane

e) determinare tnTr
' 2P2w-24-2245°0

a) AR =B-A = (;l,so,—z)

L]

x""""
. {%z
Z= 3-24
|_r>) H=1-x
4=12 l=x=-2 +2
Nt=2-3 +=-3,8 il ;W=z
™ot 2 2 —ug_‘_\z -3=0 —>(-2xt2-1=0
<) b AT
T I%-2Y -2z +5%0 ’3(|—+)—Z‘Z—Z(3.Z+)f5=0
u=C-1;0;-2) 3-%-4-6+4++5 =0

-2+4 =0
t=2 —C Soshituisce ne@l’ eq. par.

K=l-2=-
“=2 interseca in P= (";z,--t>
45 2-2.2 5 -1
5)
F: ) ¥-4 +2=0 s:{~l+‘t='
Y433:.0 Y+23z2=2
A-Y+2=0 I -t 1o 2R BEURN LAY NPT - 1]o
Y+23 =0 A= o | 3|o ot 3le | —p | 0@ 2]o
# +M = ) vl o)l JR-Ru | 2 2 -1 o 0 Dl
Y+22=12 o1 %|2 O o ofz 0 0 o2
Ronk (Ac) = 4
A2 A

O /7 o SGHernge
|

v
Soho sgmbe



fima art.

MODO 2 b AT £,

Y=2

2x~L+l =0

I ~24 =22 =-5

A= o 10]1 Le-
2 0 -1|a Y=
T s -2|-S <s-1

5) Pos\ ione wetffe o L cecc..-.

ke ; ¥-443=0

S: { ¥ +y= |
Y433-0

1+32=2

=] gcgs s

Fiscfoo con cramer

de bermine Se Sone Z o imcdentt o scéhemlaq, ecc.. -

kNS ¥-443=0 [t
Y4 33-0 A<= o1 3
< 3Y4=1 (R T~
Y+232=2 o 113
a-28 QBN
PRAOK
o o@
©o o 0
NS F. carT. ENTezpnBe
2<ank(p) €2
Fan k@)X ran kCac) € ¢
Ac Q 2 2
9 [, w
P//s L.
3 S ¥ I_Nlus::;:‘l’uu'ru
4 el SGaHerdes
€) b [ =14zt s | -=tt+z2=2
Y= 1-+4 M2 s 0o

2 =34

S -0 O

S -0

1 =1L 1 |O
Ci- P N
Riv 2. o 2 |
o o6 ©|2

» b %¥s — Sono Sghenbe

Fawk (8)= 3, o conp ariBiE
tank(A€) =4 FAS =0

Q) IRG DSV 7 ColNe. .~ S GHENBS/ POARAUSLE BISTINTE

Sostihise ne@'eq. parametic

7 =K 34 =2 { ot =2
A\ )rs¥=0 | =0

InPoss 19|e

© SGHSHRES © 7 bISTINTES

Lo vekhori dire zone ¢ vedo se sono
l o e'qH‘l—a



Usr = CZI-I'B)
Us = C-L1, | Ixce, 3,1) =-zitj-3k Semo U =-Us —»rrs

b)‘ﬂpassa per e s
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